10. LA CONJECTURE DE POLYA

On note les spectres de Dirichlet et Neumann d’un ouvert borné Q C R? suffisement
régulier par
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La loi de Weyl nous apprend que
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Conjecture 10.1 (Conjecture de Polya). Pour chaque k,

Il découle des inégalités de Faber-Krahn et de Szegs-Weinberger que cette conjecture est
vérifiée pour k = 1. Elle est aussi vérifiée pour £ = 2, sous ’hypothése supplémentaire que
Q) est simplement connexe dans le cas de ps.

Définition 10.2. On dit d’un domaine Q0 qu’il pave le plan si R? peut étre recouvret par des
copies isométriques de ) qui ne s’intersectent que sur leurs frontiéres.

Exercice 1. Montrez que chaque triangle et chaque quadrilatére pave le plan.

Théoréme 10.3 (Polya (1960) et Kellner (1966)). Si 2 pave le plan, alors
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Exercice 2. Cherchez et lire larticle de Kellner.



