
7. Le spe
tre de l'opérateur de Lapla
eExer
i
e 1. Cal
ulez le spe
tre de l'opérateur de Lapla
e ave
 
onditions de Diri
hlet pourles domaines suivants:� Un intervalle (a, b).� Un re
tangle� Un disque de rayon r. Il faudra dans 
e 
as passer par une séparation des variablesen 
oordonnées polaires. L'EDO obtenue est l'équation de Bessel.Les valeurs propres sont-elles simples? Certaines ont-elles une grande multipli
ité?Exer
i
e 2. Pour les re
tangles et les disques, pouvez-vous prouver dire
tement la loi deWeyl:
λk ∼

4π

|Ω|
k?Exer
i
e 3. Pour les re
tangles et les disques, pouvez vous prouvez dire
tement la 
onje
turede Pólya :

λk ≥
4π

|Ω|
k?Exer
i
e 4. Dessinez quelques domaines nodaux des fon
tions propres 
al
ulées.
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